a . ax
Gegeben sind die Funktionen: f(X) =ax+—+1 mit a>0 und g(x) = 3 +b.
X

a) Setzen Sie a=0.5 und fuhren Sie fur f(x) eine Kurvendiskussion durch: Definitionsbereich, Pole,
Asymptote, Nulistellen, Extrema, Wendepunkte und zeichnen Sie den Graphen mit 2 Hauschen

Einheit.

b) Wie gross muss man a und b wéhlen, damit sich die Graphen von f und g an der Stelle x=a

rechtwinklig schneiden?

c) Berechnen Sie den Flacheninhalt des Gebietes, welches von den Kurven von f und g aus

Teilaufgabe b) im ersten Quadranten eingeschlossen wird.

Aufgabe a)

2
f(x):§+i+1zx+—zx+1
2 2x 2X

Pol fur: x =0 /v

Schrage Asymptote: vy = g +1

Nullstellen: x2+2x+1=(x+1)?=0 (-1|0)
x% -1
Extrema: f'(x) = 5 =0 (-1/0) und 1|2
2x
Wendepunkte: f"(x) = is keine Wendepunkte
X
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Aufgabe b)

f(x)=ax+2+1 f@=a’+1+1=a°+2
X

g0 = -2 +b g@--1b
3 3

fo)=a-—5 fy=a-2-a =
x2 a’ a

/ a , a

X) = —— a)=-—
g' (x) 3 g @ 3

Nun muss fur x = a gelten:

Die Funktionen schneiden sich f(@=9( a - +2-= -y +b
i , , a 1
und zwar rechtwinklig: ff@-9g@=-1 “3 (a— _j =-1
a
. . . . a® 1
Die zweite Gleichung lasst sich nach a auflésen: 3 + 3 =-1
~a’+1=-3
a? =4
a=2 a=> 0!

a=2 wirdin (1) eingesetzt:
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Aufgabe c)

Schnittpunkte der beiden Kurven:

2X+E+1:M
X 3

8x% + 6 + 3x = 22X — 2x?
8x2 -19x+6 =0

Schnitt bei x =2 und x = % =0.375

Es ist: g(x)—f(x):M—2x+g+1:—§x+ﬁ—E
3 X s 5 x

Damit gilt fur die Flache:

2

0.375 3 16

>
I
—
[e¢]
X
+
w|’5
|
X
N——
o
X
I
Wb

—(2-In4)-(EB-Ing)-27 _In2s ~ 1.79788
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